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ЦЕНТР ОДНОЙ ШЕСТИПАРАМЕТРИЧЕСКОЙ СИСТЕМЫ
КОЛМОГОРОВА

Л.В. Детченя, Т.В. Маковецкая, Ю.Л. Ратушева, А.П. Садовский

Рассматривается кубическая система Колмогорова
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�̇�=𝑦(−1+𝑘𝑥+𝑚𝑥2+(2𝑎(𝑎𝑏−2𝑑)(𝑎2+2𝑎𝑘−4𝑚)+4(2𝑑𝑘+𝑎(𝑑−𝑏𝑘)−2𝑏𝑚)𝑝2−2𝑏𝑝4)𝑦)/𝛼+

+(−16𝑑𝑚2 + 4(−2𝑏𝑘𝑚+ 𝑑(𝑘2 + 2𝑚))(𝑎2 − 𝑝2)− (𝑑− 2𝑏𝑘)(𝑎2 − 𝑝2)2+

+𝑎𝑏(−𝑎2 + 4𝑚+ 𝑝2)2)𝑥𝑦/𝛼− (𝑎2 − 𝑝2)((𝑎𝑏− 2𝑑)2 − 𝑏2𝑝2)𝑦2/𝛼, (1)

где 𝛼 = (𝑎2 + 2𝑎𝑘 − 4𝑚)2 − 2(𝑎2 + 2𝑎𝑘 + 2𝑘2 − 4𝑚)𝑝2 + 𝑝4. Правая часть системы (1)
зависит от шести параметров.

Теорема. Особая точка 𝑂(0, 0) системы (1) является центром.
Доказательство основано на том, что система (1) имеет в окрестности особой точки

𝑂(0, 0) интеграл следующего вида:

𝑥𝑦(−4𝑚+(𝑎−𝑝)(𝑎+2𝑘+𝑝))(2+(𝑎−𝑝)𝑥)−2(𝑎−𝑝)(𝑎𝑏−2𝑑−𝑏𝑝)𝑦)(−4𝑚+(𝑎−𝑝)(𝑎+2𝑘−𝑝))/(2(𝑎−𝑝)𝑝)×

×((−4𝑚+(𝑎+2𝑘−𝑝)(𝑎+𝑝))(2+(𝑎+𝑝)𝑥)−2(𝑎+𝑝)(−2𝑑+𝑏(𝑎+𝑝))𝑦)(4𝑚−(𝑎+𝑝)(𝑎+2𝑘+𝑝))/(2𝑝(𝑎+𝑝)).


